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Como uma seqiiéncia decrescente limitada inferiormen-
te converge (Exercicio 107 da Secio 11.1), os ntimeros a,
definidos no item (a) convergem:

Célculo

1+%+---+%—lnn—>y

especiais como 7 e e, nenhuma outra expressdo com uma lej

de formulagio simples jamais foi encontrada para 7.

42. Use o teste da integral para mostrar que

e—ﬂ
O nimero v, cujo valor é 0,5772. . ., é chamado constante

de Euler. Diferentemente do que ocorre com outros numeros

converge.
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8 Testes de comparagio

Vimos como determinar a convergér/lcia de séries geométricas, p-séries,
e de algumas outras séries. Podemos testar a convergéncia de muitas outras

séries por meio da comparacio de seus termos com os termos de uma série
que ja se sabe convergente.

Teorema 10 = Teste da comparagio
Seja Za uma série com termos nédo-negativos.

(a) Za, converge se existe uma série convergente ¢ com a, < ¢, para
todo nn > N, para algum inteiro N.

(b) Za, diverge se existe uma série divergente de termos nio-negativos
Zd coma =d paratodon> N, para algum inteiro N.

PROVA No item (a), as somas parciais de Za_sio limitadas superior-
mente por

M=a +a+ - +av+ Y o
n=N+1

Portanto, elas formam uma seqiiéncia crescente com um limite [, < M.

No item (b), as somas parciais de 2.a,ndo sdo limitadas superiormente. Se -
fossem, as somas parciais para I d, seriam limitadas por

jo.0]
M =d+d+ - +dy+ Y a,
n=N+1

eXd convergiria em vez de divergir.

EXEMPLO 1 Aplicando o teste de comparagio

(a) A série




