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Atencao: Utilizem o féorum. Quem quiser s6 enunciar exercicios,
pode. Quem quiser s6 responder, pode. Quem quiser enunciar
e responder, pode. Quem quiser fazer perguntas, pode.

Exercicio 1. Mostre que se X (A € A) sdo espagos de Hausdorff, entao
X =]]x
AEA

também é Hausdorfl.

Exercicio 2. Seja C([a,b]) o espago das fungdes continuas f :[a,b] - R munido da topologia
produto. Mostre que as aplicagoes a seguir sao continuas:

1.
2 O([_376]) - C<[375])
f = flas
2.
p: C(3,5]) — C([-3,6])
f e o) 8.6 - R
z = f(3)
3.

e: C([3,5]) —
/o el 3.6 > R

x = f (@ + 3)
Exercicio 3. O verdadeiro cubo de Hilbert é o espago topoldgico
[0,1] x [0,1/2] x [0,1/3] x [0,1/4] x [0,1/5] x --- .
Mostre que esse cubo é homeomorfo ao cubo
0, 1]M.

Exercicio 4. A topologia produto no cubo Q = [0, 1] é metrizdvel. Isto é, existe uma métrica em
que gera sua topologia. Encontre uma tal métrica. Responda também, do ponto de vista topologico,
qual é a relacdo entre essa métrica e a do supremo.




Exercicio 5. O verdadeiro cubo de Hilbert é da forma
Q=10,1] x [0,1/2] x [0,1/3] x [0,1/4] x [0,1/5] x --- .
Mostre que a topologia produto no cubo de Hilbert é dada pela métrica do supremo.

Exercicio 6. (Série A) Vamos adaptar o cubo de Hilbert original, e construir o espago
Q=10,1] x [0,1/2% x [0,1/3% x [0,1/4%] x [0,1/5%] x --- .
A topologia em €2 induzida pela métrica da soma é a topologia produto? Demonstre.

Exercicio 7. Seja S C C o circulo unitério. E seja S" = S\ {1}. Considere 2, o espago de todas as
funcoes continuas f : S — S. Mostre que S’ é homeomorfo a um subespaco de S. Ou seja, mostre
que existe uma funcao

0: 8 — 8%
injetiva, continua e com inversa (quando o contradominio é restrito a imagem de ¢) continua.

Exercicio 8. Seja S C C o circulo unitério. E seja S = S\ {1}. Mostre que a transformagao (o
sistema dindmico)
T: S = 9

(a,b) T(a7b):{(a,b), b>0

—1, b<0

nao pode ser continuamente estendida para uma transformacao
T:58—8S.

Ou seja, ndo existe uma tal T’ continua tal que para todo =z € S/, Tx = Tx.

Exercicio 9. (Série A — desafio) Seja S C C o circulo unitario. E seja S = S\ {1}. Seja
T:8 — 9

uma transformagao continua qualquer (um sistema dindmico). O exercicio E mostra que nem sempre
conseguimos uma estensao de 7" a uma transformacao

T:S -5,

No entanto, usando o exercicio B, quando identificamos ¢ : S” — S, a transformacdo T pode ser
facilmente estendida a transformacao

T : S g9
(zf)rea = (Tfor)fen
Mostre que

1. T é continua.

2. De fato, T estende T. Ou seja,




